ESAME DI STATO DI LICEO SCIENTIFICO
CORSO SPERIMENTALE P.N.l. » 2005

2 dt
Calcolare la derivata, rispetto a x, della funzione: f e
—x sen
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SOLUZIONE DELLA PROVA D'ESAME
CORSO SPERIMENTALE P.N.l. * 2005

Si considera inizialmente x> 0 per cui si puo scrivere —x<0A2x>0. La funzione integranda f(x) =
senx

non € continua nei punti x = k1, con k intero. Si prenda un punto x;, con —x<x, < 2x, e si applichino le
proprieta dell’additivita dell'integrale e dello scambio degli estremi d’integrazione:
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f dr=f dr+f di= —f dz+f i
-x sent -x sent x,  sent X sent x  sent

| 1
Considerata la funzione integrale F(x) =f dt, con flx) = continua nell’intervallo di integra-
senx

. . sent
zione [xy; x], risulta: N

2

%dzt FQx) — F(—x).

—x Sen

Derivando membro a membro rispetto alla x e applicando il teorema fondamentale del calcolo integrale si
trova:

[ ] 1 1 1—cosx
j dt|= DIFQ2x) — F(—x)] =2 — = .
-x sent | sen2x  senx  Senxcosx
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Allo stesso modo si dimostra che per x<0, la funzione derivata ha la stessa espressione:

A 1 1-—cosx
| dr| =
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